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Definition 5.1

Sei Γ endl. Menge, γ ∈ Γ heißen Polymere, mit

1. zu allen γ ∈ Γ assoziiert man Gewicht (Aktivität) ω(γ) ∈ R oder C

2. Interaktionen zwischen Polymeren ist pw. codiert als symm. Funktion (δ(γ, γ’)= δ(γ’, γ))
δ: Γ x Γ→ R, s.d.
δ(γ, γ)= 0 ∀ γ ∈ Γ
|δ(γ, γ’)| ≤ 1 ∀ γ, γ’ ∈ Γ

Definition 5.2

Ξ :=
∑

Γ′⊂Γ[
∏
γ∈Γ ω(γ)] · [

∏
{γ,γ′}⊂Γ′ δ(γ, γ′)], wobei Γ′ endl. Teilmenge von Γ, Ξ heißt (Polymer)

Partitionsfunktion

Lemma 5.3

Ξ = exp(
∑

m≥1

∑
γ1
· · ·

∑
γm
ϕ(γ1, ..., γm) ·

∏
i∈Vm(γi))

wobei ϕ die Ursellfunktion ist.

Theorem 5.4

Ang. |δ(γ, γ′)| ≤ 1 ∀γ, γ′ ∈ Γ, und ∃ a : Γ→ R+, s.d. ∀γ∗ ∈ Γ :
∑

γ |ω(γ)|ea(γ) · |ζ(γ, γ∗)| ≤ a(γ∗)

Dann

∀γ1 ∈ Γ : 1 +
∑

k≥2 k
∑

γ2
· · ·

∑
γk
|ϕ(γ1, ..., γk| ·

∏k
j=2 |ω(γi)| ≤ ea(γ1)

Insb. gilt (5.9)

Theorem 5.16

Sei d ≥ 2. Dann:

∃0 < β0 <∞, c > 0, C <∞, s.d.∀ β ≥ β0 gilt: 0 ≤ < σi, σj >
+
β,0 ≤ Ce

−cβ·‖i−j‖1 ∀i, j ∈ Zd
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Q[G] :=
∑

γ1
· · ·

∑
γn

∏
i∈V ω(γi)} · {

∏
{i,j}∈E ζ(γi, γj)}

ϕ(γ1, ..., γn) := 1
m!

∑
G⊂Gmzsh.

∏
{i,j}∈G ζ(γi, γj)

(5.4) Ξ = 1 +
∑

n≥1
1
n!

∑
γ1
· · ·

∑
γn
{
∏
i∈Vn w(γi)}{

∏
{i,j}∈En

δ(γi, γj)}
(5.6) Ξ = exp(

∑
m≥1

∑
γ1
· · ·

∑
γm
ϕ(γ1, ..., γm) ·

∏
i∈Vm(γi))

(5.9)
∑

k≥1

∑
γ1
· · ·

∑
γk
{|ϕ(γ1, ..., γk)| ·

∏k
i=1 |w(γi)|}

(5.10) ∀γ∗ ∈ Γ :
∑

γ |ω(γ)|ea(γ) · |ζ(γ, γ∗)| ≤ a(γ∗)

(5.11) ∀γ1 ∈ Γ : 1 +
∑

k≥2 k
∑

γ2
· · ·

∑
γk
|ϕ(γ1, ..., γk| ·

∏k
j=2 |ω(γi)| ≤ ea(γ1)

(5.29)
∑

X:X̄3i |ψ(X)| ≤
∑

S13i |wh(S1)| · e|[S1]1| ≤ η(<(h), d) ≤ 1

(5.46) 〈σA〉+β,0 = exp{
∑

X∼A(ψ
{A}
β (X)− ψβ(X))}

(5.47) 〈σ0〉+β,0 = exp{
∑

X∼{0}(ψ
{0}
β (X)− ψβ(X))}

(5.48) 〈σi, σj〉+β,0 ≥ 〈σi〉+β,0〈σj〉
+
β,0 = (〈σ0〉+β,0)2 > 0

Erinnerung

∂eA := {{i, j} : i ∼ j, i ∈ A, j /∈ A}
Ωη

Λ := {ω ∈ Ω : ωi = ηi,∀i /∈ Ω}
E b

Λ := {{i, j} ⊂ Zd : {i, j} ∩ Λ 6= ∅, i ∼ j}
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