DAS ISING-MODELL - TEIL II

CARLOTTA GERSTEIN

Definition 1 Es gibt bei (B, h) eine Zustandsidnderung erster Ordnung, falls fiir ein Tupel
(B, h) mindestens zwei Gibbs-Zustidnde konstruiert werden kénnen.

Satz 2 Es gelten folgende Aussagen:

1. Fur alle d > 1 gilt: Falls /1 # 0 gibt es einen eindeutigen
Gibbs-Zustand fiir alle 8 € R>

2. Fur d =1 gibt es einen eindeutigen Gibbs-Zustand fiir jedes
(‘B, h) S IRZO x R

3. Fallsh =0 und d > 2 gibt es ein B, = Bc(d) € (0,00) sodass:
Falls B < B, ist der Gibbs-Zustand bei (B,0) eindeutig
Falls B > B, gibt es mindestens zwei Gibbs-Zustande

(g # g

Satz 3 Sei (B,h) € R>p x R. Die folgenden Aussagen sind dquivalent:
1. Es gibt einen eindeutigen Gibbs-Zustand bei (B, 1)

2. (- >E,h = (- >‘E,h
3. <‘70>/-5~_;h = <0-0>ﬁ_;h

Proposition 4 Fiir jede Folge A ) Z? existieren die Grenzwerte
m*(B,h) ;= lim m} (B, h) m~(B,h) := lim m, (B, h)
Az Az
und es gilt

m*(B,h) = {o0) iy m= (B, h) = (00) g,
Zudem ist h — m™* (B, h) rechtsstetig und i — m~ (B, h) linksstetig.

Definition 5 Die kritische inverse Temperatur ist definiert als

pe(d) :=inf{p > 0:m"(B) >0} = sup {p=>0:m"(p) =0}
Satz 6 Es gelten die folgenden Aussagen fiir alle 8 > 0 und & € R:

oY B oY o
55 (B =m"(B,1) 37, (B 1) =m= (B, h)

Insbesondere ist i — (B, h) differenzierbar in h genau dann, wenn es in
(B, h) einen eindeutigen Gibbs-Zustand gibt.

Notation 1(,E) :==|{j € z%: {i,j} € E}|
EX’g := {E C &% : I(i,E) ist gerade fiir alle i € A}
EX'O := {E C &} : I(i,E) ist gerade fiir alle i € A\{0} aber I(0,E) ist
ungerade}
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